1997 ULUSAL ANTALYA MATEMATIK OLIMPIYATI iKiNCi
ASAMA SORULARI

Lise 1 Sinav Sorular:

1. m € R olmak iizere,
22+ (m—4)z+ (m*-3m+3) =0
denkleminin iki reel kokii x; ve xo’dir. 2?2 + 23 = 6 olduguna gore, m’nin alabilecegi degerleri bulunuz.

2. x ve y herhangi pozitif reel sayilar olmak {izere,

xQ\/E—i—yQ\/gsz—i—yQ
Y T

esitsizliginin saglandigini gosteriniz.

3. Her k € Nigin k’nin rakamlar: toplamini 7'(k) ile gosterelim. Bir n dogal sayist icin T'(n) = T'(1997n)
ise n saywisinin 9’un bir kati oldugunu kanitlayiniz.

4. Diizlem, satrang tahtasinda oldugu gibi karelere boliinmiis ve her kare icine bir dogal say1 yazilmigtar.
Soyle ki, her karedeki say1 dort komsu karedeki (iistteki, alttaki, sagdaki ve soldaki) sayilarin aritmetik
ortalamasina egittir. Karelere yazilmig olan tiim sayilarin birbirine esit oldugunu gosteriniz.

A
5. ABC iiggeni bir d dogrusu tarafindan esit alanh iki parcaya A
ayriliyor. d dogrusu, [AB]’yi D ve [AC]’yi E noktasinda kesiyor
(sekilden izleyiniz).

|AD| + |AE| - 1
|IBD| + |DE| + |[EC| + |CB| =~ 4

oldugunu gosteriniz.



Lise 2 Sinav Sorular:

1. 1522 — 7y? = 9 denkleminin tamsayilarda hi¢ ¢oziimii bulunmadigim gosteriniz.

2. z,y,z2,t reel sayllar ve 1 < x <y < z <t < 100 olmak tizere, z + ; ifadesinin alabilecegi en kiigiik
Y

degeri bulunuz.

3. z1 =0 ve her n € Nigin x,41 = 5z, + /2422 + 1 ile tamimlanan dizinin ikinciden itibaren tiim
terimlerinin dogal sayilar oldugunu kanitlayiniz.

4. Bir diizgiin 1997-genin her kogesine bir pozitif reel say1 yazilmigtir. Soyle ki, her bir say1, “saginda” ve
“solunda” yazilmig olan komsgularinin aritmetik veya geometrik ortalamasina egittir. Kogelerde yazilmig
olan tiim sayilarin birbirine esit oldugunu gosteriniz.

A
5. ABC iiggeni bir d dogrusu tarafindan esit alanh ve esit ¢evreli A

A
iki pargaya ayriliyor (Sekilden izleyiniz). d dogrusunun ABC iig-
geninin igteget cemberinin merkezinden gectigini gosteriniz.




